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Первое знакомство с понятиями целой и дробной частью действительного числа ученики получают в 6 классе [1].

Задачи на закрепление этого материала в учебниках 7-9 классов отсутствуют, и лишь в 10-11 классах лицея они предлагаются ученикам для решения.


В данной статье рассматриваются методы решения некоторых типов уравнений содержащих целую и дробную часть числа и примеры их решения.

Определение Целой частью рационального числа а является ближайшее к нему целое число n, не превышающее число а. Обозначим: 
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Дробной частью рационального числа а является разность между числом а и его целой частью. Обозначим: 
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Например:
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Рис.1. График функции 
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Свойства функции 
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3) Функция f(x) кусочно-постоянная.
4) Функция неубывающая.
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9) Для любых чисел 
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Рис. 2. График функции 
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Свойства функции 
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4) Если х нецелое действительное число, то
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Для усвоения свойств этих функций рассмотрим некоторые типы уравнений.

Уравнения вида 
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Алгоритм решения таких уравнений можно предложить следующий:

1) Если 
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С учетом того, что для 
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Решив эту систему, с учетом того, что 
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Пример 1. Решить уравнение 
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Разделим обе части уравнения на 5, получим 
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Так как 
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Зная, что 
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Уравнения вида 
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Так как 
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Зная, что 
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Пример 2. Решить уравнение 
[image: image84.wmf]1

x

2

]

x

5

[

+

=

. Так как 
[image: image85.wmf]Z

]

x

5

[

Î

, то
[image: image86.wmf]Z

)

1

x

2

(

Î

+

, тогда 

[image: image87.wmf]n

1

x

2

=

+

, где  
[image: image88.wmf]Z

n

Î

, 
[image: image89.wmf]2

1

n

x

1

n

x

2

-

=

Û

-

=

, где 
[image: image90.wmf]Z

n

Î

.
Так как, 
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Зная, что
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Пример 3. Решить уравнение 
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Зная, что
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Пример 4. Решить уравнение 
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Уравнения вида 
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Для решения уравнений такого вида найдем 
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Тогда имеем систему: 
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Решив ее, получим решение уравнения 
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Пример 5. Решить уравнение 
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Учитывая, что 
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Можно составить систему: 
[image: image144.wmf]ï

ï

î

ï

ï

í

ì

<

-

£

Î

-

=

Î

1

8

4

x

3

0

Z

n

  

,

1

n

4

x

R

x



 EMBED Equation.3  [image: image145.wmf]Û

ï

ï

ï

î

ï

ï

ï

í

ì

<

-

³

Î

-

=

Î

Û

1

8

4

x

3

0

8

4

-

3x

Z

n

  

,

1

n

4

x

R

x



 EMBED Equation.3  [image: image146.wmf]ï

ï

î

ï

ï

í

ì

<

³

Î

-

=

Î

4

x

3

1

1

x

Z

n

  

,

1

n

4

x

R

x


Решением системы будет 
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Уравнения вида 
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Имеем по определению 
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Решение исходного уравнения можно найти, решив систему:
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Разделим левую и правую часть уравнения на 7: 
[image: image168.wmf]7

x

}

x

{

=

. Так как 
[image: image169.wmf]1)

 

,

0

[

}

x

{

Î

, следовательно и 
[image: image170.wmf]7)

 

[0,

x

1)

 

,

0

[

7

x

Î

Û

Î

. По определению, 
[image: image171.wmf]]

x

[

x

}

x

{

-

=

 и 
[image: image172.wmf]7

x

}

x

{

=

, значит 
[image: image173.wmf]7

x

]

x

[

x

=

-

 и 
[image: image174.wmf]7

x

6

]

x

[

7

x

x

]

x

[

=

Û

-

=

Û

.
Из 
[image: image175.wmf]Z

]

x

[

Î

, следует, что 
[image: image176.wmf]Z

7

x

6

Î

, тогда 
[image: image177.wmf]6

n

7

x

n

7

x

6

=

Û

=

, где 
[image: image178.wmf]Z

n

Î

. 

[image: image179.wmf]þ

ý

ü

î

í

ì

=

6

5

5

 

;

3

2

4

 

;

2

1

3

 

;

3

1

2

 

;

6

1

1

 

;

0

S


Уравнения вида 
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Решая эту систему и используя 
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Пример 7. Решите уравнение 
[image: image199.wmf]3

x

6

}

x

{

+

=

.
Так как 
[image: image200.wmf]1)

 

,

0

[

}

x

{

Î

, то 
[image: image201.wmf]ï

ï

î

ï

ï

í

ì

-

<

£

-

Û

-

<

-

³

Î

Û

ï

î

ï

í

ì

<

+

³

+

Î

Û

Î

+

3

1

x

2

1

x

2

1

x

R

x

1

3

6x

0

3

6x

R

x

1)

 

,

0

[

3

x

6

3

1


           По определению 
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Решим систему уравнений: 
[image: image206.wmf]5

2

x

Z

n

 

,

5

3

n

x

3

1

;

2

1

x

R

x

-

=

Þ

ï

ï

ï

î

ï

ï

ï

í

ì

Î

+

-

=

ú

û

ù

ê

ë

é

-

-

Î

Î

.                    
[image: image207.wmf]þ

ý

ü

î

í

ì

-

=

5

2

S



Решение уравнений, содержащих целую и дробную часть действительного числа, развивает логическое мышление учащихся, расширяет их математический кругозор, развивает навыки исследовательской работы. Решение в 6–9 классах уравнений этого типа сможет подготовить учеников к упрощению восприятия заданий по исследованию функций содержащих 
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Ссылки:

[1] В.Райский, А.Рэйляну, М.Сингер. Математика. Учебник для 6 класса. Prut Internaţional, Chişinău, 2001.












_1184185526.unknown

_1184349924.unknown

_1197629569.unknown

_1197663694.unknown

_1197663853.unknown

_1197664042.unknown

_1197726216.unknown

_1197726356.unknown

_1197664177.unknown

_1197664306.unknown

_1197664504.unknown

_1197664207.unknown

_1197664100.unknown

_1197663912.unknown

_1197663946.unknown

_1197663898.unknown

_1197663777.unknown

_1197663834.unknown

_1197663736.unknown

_1197633689.unknown

_1197634149.unknown

_1197634183.unknown

_1197633776.unknown

_1197633122.unknown

_1197633190.unknown

_1197629595.unknown

_1184356070.unknown

_1184406708.unknown

_1184413138.unknown

_1184952692.unknown

_1184953859.unknown

_1184954218.unknown

_1197629544.unknown

_1184953945.unknown

_1184954005.unknown

_1184953886.unknown

_1184952752.unknown

_1184952826.unknown

_1184952744.unknown

_1184418300.unknown

_1184418491.unknown

_1184418799.unknown

_1184419299.unknown

_1184419311.unknown

_1184418733.unknown

_1184418454.unknown

_1184415550.unknown

_1184415796.unknown

_1184415500.unknown

_1184407743.unknown

_1184408021.unknown

_1184413042.unknown

_1184413115.unknown

_1184408291.unknown

_1184407839.unknown

_1184407982.unknown

_1184407233.unknown

_1184407333.unknown

_1184407435.unknown

_1184407588.unknown

_1184407301.unknown

_1184406736.unknown

_1184406825.unknown

_1184357029.unknown

_1184405910.unknown

_1184406553.unknown

_1184406639.unknown

_1184405782.unknown

_1184405795.unknown

_1184356903.unknown

_1184356954.unknown

_1184356861.unknown

_1184355384.unknown

_1184355861.unknown

_1184355907.unknown

_1184355614.unknown

_1184355270.unknown

_1184355337.unknown

_1184355249.unknown

_1184343626.unknown

_1184349003.unknown

_1184349799.unknown

_1184349870.unknown

_1184349897.unknown

_1184349819.unknown

_1184349389.unknown

_1184349460.unknown

_1184349115.unknown

_1184344844.unknown

_1184348887.unknown

_1184348928.unknown

_1184344907.unknown

_1184344270.unknown

_1184344751.unknown

_1184344208.unknown

_1184186116.unknown

_1184334276.unknown

_1184334696.unknown

_1184343573.unknown

_1184334445.unknown

_1184186492.unknown

_1184334237.unknown

_1184186182.unknown

_1184185937.unknown

_1184186001.unknown

_1184186046.unknown

_1184185955.unknown

_1184185588.unknown

_1184185606.unknown

_1184185542.unknown

_1183971192.unknown

_1183985405.unknown

_1184185226.unknown

_1184185387.unknown

_1184185442.unknown

_1184185500.unknown

_1184185417.unknown

_1184185278.unknown

_1184185345.unknown

_1184185241.unknown

_1183986883.unknown

_1184135615.unknown

_1184135780.unknown

_1184136601.unknown

_1184185203.unknown

_1184136672.unknown

_1184136312.unknown

_1184135635.unknown

_1183987015.unknown

_1184135500.unknown

_1183986966.unknown

_1183986735.unknown

_1183986769.unknown

_1183986566.unknown

_1183971821.unknown

_1183972249.unknown

_1183985318.unknown

_1183985371.unknown

_1183972300.unknown

_1183972134.unknown

_1183972182.unknown

_1183972023.unknown

_1183971558.unknown

_1183971627.unknown

_1183971777.unknown

_1183971614.unknown

_1183971442.unknown

_1183971454.unknown

_1183971249.unknown

_1183929187.unknown

_1183930338.unknown

_1183931137.unknown

_1183971087.unknown

_1183971151.unknown

_1183970974.unknown

_1183930588.unknown

_1183930914.unknown

_1183930423.unknown

_1183930543.unknown

_1183929476.unknown

_1183929779.unknown

_1183930284.unknown

_1183929859.unknown

_1183929674.unknown

_1183929259.unknown

_1183929395.unknown

_1183929233.unknown

_1183929194.unknown

_1183802814.unknown

_1183803052.unknown

_1183803321.unknown

_1183803518.unknown

_1183929105.unknown

_1183929155.unknown

_1183803618.unknown

_1183904062.unknown

_1183803381.unknown

_1183803464.unknown

_1183803351.unknown

_1183803271.unknown

_1183803101.unknown

_1183803145.unknown

_1183802991.unknown

_1183803021.unknown

_1183802869.unknown

_1183801032.unknown

_1183801727.unknown

_1183801210.unknown

_1183801223.unknown

_1183800990.unknown

_1183801021.unknown

_1183800959.unknown

_1183800977.unknown

_1183800666.unknown

